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 حاصل الضرب الدیكارتى

 
 : الزوج المرتب 

 .یسمى ا بالمسقط الاول ، ب بالمسقط الثانى ) ب ، ا (  فى الزوج المرتب -١
 
 . كل زوج مرتب یمثل بنقطة واحدة وواحدة فقط فى المستوى الاحداثى -٢
 
 ص = س  ، ب  = ا: فإن )  س ، ص ) = (  ، ب ا(  إذا كان -٣

  ٥=    ، ب ٣ = افإن )   ، ب ٣ ) = ( ٥،  ا( إذا كان :      مثلا

  ) ٣ ، ٥ ( ≠ ) ٥ ، ٣( مثلا   ) اب ،  ( ≠)  ، ب ا(  ب  فإن ≠ ا إذا كان -٤
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 :أوجد قیمة س ، ص فى كل مما یاتى : مثال 
  )١ ، ٨ ) = ( ٣ ، ص١ ــ ٢س(  ) ٢ (       )      ، ص ٥ ) = ( ٦ ، ٢+ س  )  ( ١       ( 
 ) ،     ٢ص ) = ( ٢ ، س٢ (  ) ٤ )   ( ٢٧؟ ٣ ، ٣٢ ) = ( ١+  ، ص ٥س )  ( ٣       ( 

 :الحل 
 ص  = ٦  ، ٥ = ٢+   س )       ، ص ٥ ) = ( ٦ ، ٢+ س  ) ( ١       ( 

               ٦=  ، ص ٣ = ٢ ــ ٥=  س   
  )   ١ ، ٨ ) = ( ٣ ، ص١ ــ ٢س )  ( ٢       ( 

              ٨ = ١ ــ ٢  س   ٩ = ١ + ٨ = ٢  س  ٣ ±=  س   

              ١ = ٣ ص          ١=   ص 

 ٢ =  س   ٥ ٢ = ٣٢ = ٥ س )   ٢٧؟ ٣ ، ٣٢ ) = ( ١+  ، ص ٥س ) ( ٣       ( 

  ٢ = ١ ـ ٣=  ص    ٣ = ١+  ص    ٢٧؟ ٣ = ١+                  ، ص 

    ٢ ؟  ±=  ص    ٢ص = ٢ ) ،     ٢ص ) = ( ٢ ، س٢  ) ( ٤       ( 

  ±= س    =         ٢                ، س

١
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 :  ، ب فى كل مما یأتى اأوجد  : تدریب 

  ) ٣ ، ــ ٢ ) = ( ١+  ، ب ٢ ــ ا) ( ب )                (٩ ، ٥ -) = (  ، ب ا) ( أ    (       

 ) ١ ــ ٣ ، ب٢ــ  ) = ( ٢٦ ، ٧ــ ا ) ( د )   ( ١ ، ــ ا ــ ٢ ) = ( ٣ ، ب ــ ٦) ( جـ          (
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 :  حاصل الضرب الدیكارتى 
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 ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 : ملاحظات 

   مجموعتین منتھیتین و غیر خالیتین  ص ،  سإذا كانت ) ١
  }  ص g ، ب  س g ا) : ا ، ب ( {  =  ص ×  س فإن     
  ص   ≠  س:  حیث  س       ×  ص ≠  ص ×  س) ٢

 )  ص (ن×  )  س ( ن ) =  س ×  ص ( ن ) =  ص ×  س ( ن     

  ترمز الى عدد عناصر المجموعة ن   حیث       
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   ص  g  ، م  س g    فإن ك  ص ×  س g) ك ، م ( إذا كان ) ٣
 
 }  س g ، ب ا) :  ، ب  ا({  =  س ×  سكانت  س مجموعة غیر خالیة فإن إذا ) ٤

 )  اثنین  س(  و تقرأ  ٢ س     و تكتب أحیانا  
 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  ٢مثال 

 
 
 
 

 : الحل 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 : مثال 

 
 

 )جـ               ()           ب)                              (أ            (
 )و)                           ( ھـ)                             (د            (

 : الحل 
 }  ) ٠ ، ١ــ ( ،  ) ٤ ، ١ــ ( ،  ) ٠ ، ٢( ،  ) ٤ ، ٢( {  =  ص ×  س) أ (
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٤

 ،  ) ٢ ، ــ ٤( ،  ) ٥ ، ٤( ،  ) ٤ ، ٤( {  = ع ×  ص )ب(
 } )٢ ، ــ ٠( ،  ) ٥ ، ٠( ،  ) ٤ ، ٠                                               (                      

 }  ) ١ ، ــ ١ــ ( ،  ) ٢ ، ١ــ ( ،  ) ١ ، ــ ٢( ،  ) ٢ ، ٢( {  = ٢ س) جـ(
    ٦ = ٣ × ٢) = ع  ×  س ( ن) د (

  ٤ = ٢ × ٢) =  ص( ن× )  ص(  ن ) =٢ ص ( ن) ھـ(

  ٩ = ٣  ×٣ ) = ٢ع(  ن) و(
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  لمصلم ٣ لم+س ؟   أوجد قیمة  )  ٣+  ، ص ٨ ) = ( ٨ ، ٧س ــ ( إذا كانت  : مثال
  )  ٣+  ، ص ٨ = ( )٨ ، ١س ــ (  z: الحل 

         ٣+ ص  = ٨   ، ٨ = ٧  س ــ    ٥ = ٣ ـ ٨=    ، ص ١=  س  

  ٤   = ١٦؟ =  لم٥×لم ٣لم +١؟    = لمصلم ٣ لم+س ؟          
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 :إذا كانت : مثال 
 }) ٦ ، ٥( ، )٥ ، ٥(،  ) ٦ ، ٢( ،  ) ٥ ، ٢( ،  ) ٦ ، ١( ،  ) ٥ ، ١ ({ = ص ×          س 

  )٢س( ن ) د    ( ٢ص) جـ    () ص × س ( ن ) ب( س ، ص    ) أ(         أوجد 
  } ٦،  ٥{ = ، ص  }   ٥ ، ٢ ، ١{ = س )  أ: (الحل 

  ٦ = ٢ × ٣) = ص ( ن × ) س ( ن ) = ص × س ( ن ) ب        (
 }  ) ٦ ، ٦( ،  ) ٥ ، ٦ ) ( ٦ ، ٥( ،  ) ٥ ، ٥( {  = ٢ص) جـ        (
  ٩ = ٣ × ٣ ) = ٢س( ن ) د         ( 

 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 :          أو المحور الذى ینتمى إلیھ كل من النقط الأتیة 
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  تقع على محور السینات )٠ ، ٣(  زتقع على محور الصادات ، ) ٣ ، ــ ٠ (ھـ 
 تقع على محور الصادات     )٢ ، ٠( ط 
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   ص  ، ب  س  الكل  )) ٤ + ا ٢= ب ((   ب  تعنى ع ا حیث  ص         الى 

 .ر بیانى   و مثلھا بمخطط سھمى و آخع         اكتب بیان 
 :الحل 

 ٢ = ٤ ) + ١ــ (  × ٢=  ب    ١ــ = ا عندما  

 ٦ = ٤+ ١ × ٢=  ب    ١= ا عندما 

 ٨ = ٤ + ٢ × ٢=  ب    ٢= ا عندما 

    ٨ ، ٢( ،  ) ٦ ، ١( ،  ) ٢ ، ١ــ ( {  =ع ( { 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                   المخطط السھمى
 

                                              المخطط البیانى                                  
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  مجموعتان غیر خالیتین ھى  ص ،  س حیث  ص إلى مجموعة  سالعلاقة من مجموعة ) ١

   ص ببعض أو كل عناصر  س    ارتباط یربط بعض أو كل عناصر 
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  ھى مجموعة الازواج المرتبة حیث المسقط  ص إلى مجموعة  سبیان العلاقة من مجموعة ) ٢
      الأول فى كل منھا ینتمى إلى المجموعة س ، و المسقط الثانى ینتمى إلى المجموعة ص 

  ع و نرمز لھ بالرمز     

   ص ×  س e ع فإن   ص إلى مجموعة  س علاقة من مجموعة ع كانت إذا) ٣

  تسمى علاقة ع فإن  ص إلى  سعلاقة من ع إذا كان  : العلاقة من مجموعة إلى نفسھا) ٤

  س ×  س e ع  و تكون   س    على المجموعة 
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   س علاقة على عو كانت  } ٢ ، ١ ، ٠ ، ٢ ،ــ ١ــ {  =  سإذا كانت : مثال 

   ص ×  س ، ب الكل )) ب للعدد معكوس جمعى ا  العدد((  ب  تعنى ع ا         حیث 

 ) .دیكارتى (   و مثلھا بمخطط سھمى و آخر بیانى ع  اكتب بیان        

 } ) ٢ ، ــ ٢( ،  ) ١ ، ــ ١( ،  ) ٠ ، ٠( ،  ) ٢ ، ٢ــ ( ،  ) ١ ، ١ــ ( {  = ع: الحل 
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 و یلاحظ أنھ إذا كانت العلاقة دالة یكون ھناك مدى و إذا كانت لیست دالة لا یوجد مدى
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  } ٧ ، ٦ ، ٥ ، ٤ ، ٣{  =  ص،  }  ٤ ، ٣ ، ٢ ، ١{  =  سإذا كانت : مثال 

  ) ٣ + ا= ب (  تعني ب ع  ا حیث  ص إلي  س علاقة من ع      و كانت 
 دالة أم لا  لعلاقة ومثلھا بمخطط سھمي و ھل ا ع ، اكتب بیان ص Э ، ب  س Э ا      لكل 

 .إن وجد مع ذكر المدى       
 س         ص:                                                                      الحل 

 ٣×        × ١        } ) ٧ ، ٤( ،  ) ٦ ، ٣( ،  ) ٥ ، ٢( ،  ) ٤ ، ١( {  = ع 
 ٤×        × ٢   ص یخرج منھ سھم واحد فقط إلي  س دالة لأن كل عنصر في ع 

 ٥        × ×٣                                                            }٧ ، ٦ ، ٥ ، ٤{ = ي        ا لمد
                                                                            ٦×         ×٤ 

                                                                                         ×٧ 
 ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  س علاقة معرفة علي عو كانت  } ٦ ، ٥ ، ٤ ، ٣ ، ٢ ، ١{  =  سإذا كانت : مثال
  ع ، اكتب بیان  س  Э ، بالكل  ) ٧= ب  +  ا(ع ب تعني   ا       حیث

  دالة أم لا ؟ع       و مثلھا بمخطط سھمي و بین مع ذكر ا لسبب ھل 
 

 }) ١، ٦(، ) ٥،٢(، ) ٤،٣(، ) ٣،٤(، ) ٢،٥(، ) ١،٦({  = عبیان : ا لحل 
  یخرج منھ سھم واحد س Э دالة لأن كل عنصر ع         

  ظھر كمسقط س Эو لأن كل عنصر  أ س         إلي 
          أول مرة واحدة  في ع
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